XLIV Olimpiada Matemdtica Espafiola
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3 Matemdtica
Venres 18 de xaneiro de 2008 e ——

Problema 1.

Determinar tdédalas posibles ternas de nimeros reais (a, b, ¢) que satifacen o sistema de ecuacions
seguinte:

a’ =5b° - 4¢
b’ =5¢° —4a
¢ =5a°—4b

Problema 2.

Dada unha circunferencia e dous puntos P € Q no seu interior, inscribir un tridngulo rectangulo de
forma que os seus catetos pasen por P e Q, respectivamente. Para que posiciéns de P e Q o
problema non ten solucién?

Problema 3.

2222 ,

5335 ¢ multiplo de 7.

Demostrar que 2222 + 5555

Nota:
* Todalas respostas tefien que ser razoadas.
* Non se permiten calculadoras
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Problema 4.
Que ndmero € mais grande: 999! ou 50077%7 Xustifica a tia resposta.

Problema 5.

Un cuadrildtero convexo ten a propiedade de que cada unha das stias didas diagonais biseca a sda
area. Demostrar que este cuadrildtero € un paralelogramo.

Problema 6.

Considéranse 17 nimeros enteiros positivos tales que ningin deles ten un factor primo maior ca 7.
Demostrar que polo menos o producto de dous destes nimeros € un cadrado perfecto.

Nota:

* Todalas respostas tefien que ser razoadas.
* Non se permiten calculadoras



